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第1讲 正方形中的悬挂与手拉手模型（练习）

一、 悬挂模型

A. B. C. D.   

1. 如图，在四边形 中， ， ， 于点 ，且四边形

的面积为 ，则 （   ）．

【答案】C

【解析】过 点作 ，与 的延长线交于 点，

∵ ， ，

∴ ，

在 和 中，

，

∴ ≌ （ ），

则 ， ，

∴ ．

故选∶ ．

【标注】【知识点】对角互补模型

四边形 正方形
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2. 有若干个边长都为 的小正方形．若小正方形Ⅱ的一个顶点在小正方形Ⅰ的中心 ，如图所示；类似

地小正方形Ⅲ的一个顶点在小正方形Ⅱ的中心 ，并且小正方形Ⅰ与小正方形Ⅲ不相重叠，如果若

干个小正方复制形都按这种方法拼接，则需要            个小正方形能使拼接出的图形的阴影部分的面

积等于一个小正方形的面积．

Ⅰ

【答案】

【解析】

Ⅰ

需要 个小正方形能使拼接出的图形的阴影部分面积等于一个小正方形的面积．

对于正方形Ⅰ与正方形Ⅱ，

易证得 ，即 ，

故 ．

即正方形Ⅰ与正方形Ⅱ重合部分的阴影部分面积为正方形面积的 ．

【标注】【知识点】对角互补模型

3. 如图，点 在正方形 的对角线 上，且 ，直角三角形 的两直角边 ，

分别交 ， 于点 ， ，若正方形 的边长为 ，则重叠部分四边形 的面积

为            ．
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【答案】

【解析】过 作 于点 ， 于点 ，

∵四边形 是正方形，

∴ ，

又∵ ，

∴ ，

∴ ，

∵三角形 是直角三角形，

∴ ，

∴ ，

∵ 是 的角平分线， ，

∴ ，四边形 是正方形，

在 和 中，

，

∴ ≌ ，

∴ ，

∴四边形 的面积等于正方形 的面积，

∵正方形 的边长为 ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

∴ ，

∴正方形 的面积 ，

∴四边形 的面积 ，故答案为： ．

【标注】【知识点】正方形与全等综合
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A. ①② B. ①②③ C. ①②④ D. ①②③④

4. 如图，点 的坐标为 ，点 ， 分别在 轴， 轴的正半轴上运动，且 ，下列结

论：

① ；

②当 时四边形 是正方形；

③四边形 的面积和周长都是定值；

④连接 ， ，则 ，

其中正确的命题有（   ）．

【答案】A

【解析】过 作 轴于 ， 轴于 ，

∵ ，

∴ ，

∵ 轴 轴，

∴ ，

∴ ，

∴四边形 是正方形，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

在 与 中

，

∴ ≌ （ ），
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∴ ，故①正确；

∵ ，

∴

，

当 时，

，

∴点 ， 分别与点 、 重合，

此时四边形 是正方形，故②正确；

∵ ≌ ，

∴

，

∵ ， ，

且 和 的长度不断变化，

故周长不是定值，故③错误；

∵ ，

∴点 、 、 、 共圆且 为直径，

∴ ，故④错误．

故选 ．

【标注】【知识点】对角互补模型

四边形 四边形

四边形

正方形

5. 如图，在正方形 中， 为 的中点， 的延长线于点 ，连接 、 ，

交 于点 ，连接 、 ，下列结论：① ≌ ；② ；③ ；④

其中正确的（   ）．
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A. ①②④ B. ①③④ C. ①②③ D. ①②③④

【答案】D

【解析】①∵ ，

，

∴ ，

∵ ，

，

∴ ，

又∵正方形 中， ，

∴ 和 中，

，

∴ ≌ ，

故①正确．

②取 中点 ，连接

， ，

∵ ≌ ，

∴ ，即 ， ，

又∵ ，

∴ ，

又∵ 为 中点，

∴ ，

∴四边形 为平行四边形，

∴ ，

∴ ，

∴ ，

∴ ，

，

则 与 中，

，

∴ ≌ ，
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∴ ，

故②正确．

③由②得 ，

，

又∵ 中， ，

中， ，

∴ ，

又∵ ，

∴ ，

由①得 ，

则 和 中，

，

∴ ≌ ，

∴ ，

，

∴③和④都正确．

综上所述，①②③④均正确．

【标注】【知识点】正方形与全等综合

A. B. C. D.

6. 如图，边长为 的正方形 的对角线交于点 ，点 是边 上一动点，点 在边 上，且满足

，在点 由 运动到 的过程中，以下结论：

①线段 的大小先变小后变大；

②线段 的大小先变大后变小；

③四边形 的面积先变大后变小．

正确的个数为（   ）．
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【答案】B

【解析】∵四边形 是正方形，

∴ ， ， ，

， ，

∴ ， ， ，

∵ ，

∴ ，

∴ ，

∴ ，

在 和 中，

，

∴ ≌ ，

∴ 是定值，故③错，

∴ ，

∴ ，

在从 到 的过程中， 先从大变小，再从小变大，故①对，

∴ 先从大变小，再从小变大，故②错 .

故选  .

【标注】【知识点】正方形与全等综合

四边形

二、 手拉手模型

（ 1 ）

7. 解答题

作图发现

如图 ，已知 ，小涵同学以 、 为边向 外作等边 和等边 ，

连接 ， ．这时他发现 与 的数量关系是            ，请加以证明．
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图

（ 2 ）

图

探究

如图 ，已知 ，小涵同学以 、 为边向外作正方形 和正方形 ，连

接 ， ，试判断 与 之间的数量关系，并说明理由．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

．

，证明见解析．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

∵ 和 都是等边三角形，

∴ ， ， ，

∴ ，即 ，

在 和 中，

∵ ，

∴ ≌ ，

∴ ．

∵四边形 和 均为正方形，

∴ ， ， ，

∴ ，

∵在 和 中，

，
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∴ ≌ ，

∴ ．

【标注】【知识点】正方形与全等综合

x

y

O

（ 1 ）

x

y

O

（ 2 ）

（ 3 ）

8. 在平面直角坐标系中，点 ， ， ，点 、 分别是 ， 的中点，将

绕点 逆时针旋转得 ，点 ， 分别是点 ， 旋转后的对应点，记旋转角 ．

如图，求证 .

如图，当 时，求点 的坐标．

当 ，求 的长（直接写出结果即可）．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

证明见解析．

．

．

【解析】（ 1 ）∵ ， ， ，

∴ ，且 ，

∴ ≌ ，

∴ ，

∵ ， 分别是 ， 的中点，

∴ ，

∵ 是 旋转得到的，

∴ ， ， ，

∴ 且 ， ，

∴ ≌ ，
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（ 2 ）

（ 3 ）

∴ ．

如图．∵ ， ，

∴ ，

过点作 轴， 为垂足．

x

y

O

∴ ，

在 中， ，

∴ ，

在 中， ，∴ ，

∴ ， ，

∴ ，

∴ ．

如图，

x

y

O

当  时，∴ ，

在 中， ， ，

∴ ，

∵ ，

∴ ．

【标注】【知识点】象限内坐标的特征


